Phương trình căn thức lớp 10 


Ths. Lê Văn Đoàn 


1 cÃf* cơịỹật* 




© VÃ = B +> 


B > 0 
A = B 2 


Ị— [— B > 0 

© Va = Vb +>• ] 

A = B 


Phương pháp tống quát: (nếu không thuộc hai dạng trên) 

— Bước 1 . Đặt điều kiện cho căn có nghĩa. 

— Bước 2 . Chuyến vế sao cho hai vế không âm. 

— Bước 3 . Bình phương hai vế đế đưa về một trong các dạng trên. 

m ĩễP ẮP WNG 


Bài 1. Giải các phương trình sau 
a/ V2x — 3 = X — 3 . 


c/ X — V 2x — 5=4. 
e/ Vx — 2 = 4 — X . 


g/ V3x 2 — 9x + 1 = X — 2 


i/ X — V2x + 7=4. 


k/ X — Vx — 1 = 3. 
m/ Vx 2 + 3x = 3x — 1. 
o/ 2x — V2x — 1 = 7. 
q/ X — V4x — 3 = 2 . 
s/ X — 2 = Vx 2 — 4x + 3 . 
u/ V—X 2 + 4x — 3 = 2x — 5. 

x/ V3x 2 + 5x + 1 + 1 = 4x. 

Bài 2. Giải các phương trình 

a/ X 2 + Vx + 7 = 7 . 
c/ Vl6x + 17 = 8 x- 23. 
e/ Vx 2 — 6x + 6 = 2x — 1. 

g/ V4 — X 2 = X + 2 . 

Bài 3. Giải các phương trình sau 

a/ Vx 2 + 2x + 4 = V2 — X . 


c/ V2x 2 — 2x + 4 = Vx 2 — X + 2 


Bài 4. Giải các phương trình sau 


b/ V5x + 10 = 8 — X . 
d/ Vx 2 + X — 12 = 8 — X . 


f/ V3x 2 — 9x + l = x — 2. 


h/ Vx 2 — 3x — 10 = X — 2 . 


j/ X + Vx — 1 = 13 . 


1/ Vx 2 — 3x — 1 = 2x — 7 . 
n/ Vx 2 — 9x + 1 = X — 2 . 
p/ V3 — X = 3x — 5 . 


r/ Vx 2 — 1 = X — 1. 
t/ Vx 2 — 3x + 2 = 2x — 1. 


v/ V5 — x =x — 1. 


y/ Vx 2 — 2x + 1 = X 2 — 2x + 1. 


b/ V — X 2 + 4x — 3 = 2x — 5. 
d/ V - X 2 + 4x + 2 = 2x. 
f/ X 2 — 1 = Vx + 1 . 
h/ V4-X 2 = x + 2. 


b/ Vx 2 — 3x = V2x — 1 . 


d/ Vx 2 — 3x — 2=Vx — 3. 
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a/ v2x + l=2 + Vx 


c/ Vx 


x + 2 = 5. 


b/ V3x + 4 - Vx - 3 = 3. 


d/ v2x + 1 = 4 — V X 


e/ A/5x — 1 = V3x — 2 + v2x 


g/ V X + 1 — V X — 1=1. 


i/ Vx 2 + 9 - Vx 2 - 7 = 2. 


k/ v2x -|- 3 \/2x 2 — 1. 


m/ V3x + 7 — \ X -|-1 — 2. 


o/ Vx 2 + 9 - Vx 2 4- 7 = 2 . 


q/ V3x — 5 + V2x + 3 =-y/x + ' 


s/ vx + 3 — V7 — X = V2x — 8 


u/ V5x — 1 = v3x — 2 — v2x — 1 


x/ vx + 2 — v2x — 3 = V 3x — 5 . 


f/ v3x 


/4x — 3 = v5x + 4 . 


h/ V3x + 7 — vx + l — 2. 


j/ v3x 2 + 5x + 8 — v3x 2 + 5x + 1 =1. 


1/ vx + 4 — V2x — 6 = 1. 


n/ Vll —X—Vx —1=2. 


p/ Vx + Vx — 5 = Võ . 


Bài 5. Giải các phương trình sau 
a/ 1 + slx — 1 = Vô — X . 

c/ Vx + Vx + 1 = V x + ĩ 


e/ V3x — 3 — V5 — x = v2x — 4 


r/ vx — 2 + vx — l=V2x — 3. 


t/ V 2 — X = V7 — X — V— 3 — 2x 


v/ v5x — 1 — Vx — 1 = v2x — 4 


y/ v x + 4 — vl — X = vl — 2x . 


b/ V5x — 1 — v3x — 2 — Vx — 1 = 0. 
d/ -y/3x + 1 = 8 — \Ịx + 1. 


f/ Vx + 9 = 5 — v2x 




© Loai 1 af(x) + bJ^)+c = 0^' t 9 ’ t -°. 


cit + bt + c — 0 


© Loại 2 . JĩỤj + ^g(x) +^f(x).g(x) = h(x). Đặt t = ^f(x) +^g(x) 


(D Loại 3. Đặt ẩn phụ đưa về hệ phương trình : y f (x ) + (xj = h (x). 

• Đặt u = f (xj, V = g (x j với u, V > 0 . 

• Đưa phương trình trên về hệ phương trình với hai ấn là u và V. 

Ta có thể giải dạng tổng quát dạng : JfỤ) T Wg ^xj — â, — const j. 
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m ĩẻp ầ WM 


Bài 6. Giải các phương trình sau 


a/ X 2 — 6x + 9 = 4Vx 2 — 6x + 6 . 


c/ (x + 4j(x + lj — 3 Vx 2 + 5x + 2 = 6. 
e/ X 2 + Vx 2 +11 = 31. 


g/ 4x 2 - 12x - 5V4x 2 - 12x + 11 = 0. 


b/ ^Ịịx — 3 ) ^8 — x) + 26 = —X 2 + llx . 
d/ Ịx + 5Ị (2 — Xj = 3Vx 2 + 3x . 
f/ X 2 -2x + 8-4^(4-x)(x + 2) = 0. 
h/ X 2 +4x-3|2 + x| + 4 = 0. 


2x - - - 6 = 0 . 

j/ X 2 — X + \Ị 

X 



k/ X 2 + 2Vx 2 - 3x + 11 = 3x + 4 . 


m/ X 2 + 3x — 18 + 4Vx 2 + 3x — 6 = 0 . 


1/ X 2 -3x-10 + 3Jx(x + 3) = 0. 


n/ 2x — X 2 + Vbx 2 — 12x + 7=0. 


o/ (x + 4 ) (x + lj — 3-\/x 2 + 5x + 2 = 0 . p/ (x — 3 )” + 3x — 22 = -y/x 2 — 3x + 7 . 


q/ X 2 +l-7Vx 2 +1+10 = 0. 


r/ V2x 2 - 8x + 12 = X 2 - 4x - 6 . 


Bài 7. Giải các phương trình sau 

a/ V x + 3 + Vô — X = 3 + V(x + 3)^6 — xj . b/ 


/x+1 =3x+2jỊ2x+3jỊx+lỊ —16. 


c/ Vx — 1 + V 3 — X — ^x — 1 ) (3 — xj = 1. d/ V 7 — X + V 2 + X — ^7 — x)^2 + xj = 3. 
e/ V x + 1 + V 4 — X + .^x + 1 ) (4 — x) = 5. f/ V3x—2 +Vx —1 =4x — 9 + 2 V 3 X 2 — 5x+2. 

g/ 1 + — Vx — X 2 — Vx + V1 — X . h/ Vx + V 9 — X = V - X 2 + 9x + 9 . 

3 


i/ X + V17 — X 2 + xvl7 — X 2 = 9 . 

k/ V x + 4 + Vx — 4 = 2 x —12 + 2 VX 2 —16 . 
m/ V 3 x —2 +Vx—ĩ = 4 x— 9 + 2 V 3 X 2 — 5 x+ 2 . 
Bài 8. Giải các phương trình sau 


, _ ]3x — 1 X 
a/ 2.——- = ———+ 1. 

V X 3x — 1 


c/ V 2 — X = 1 — Vx — 1 . 


e/ X 3 + 2 = 3v3x - 2 . 


j/ Vx — 1 +Vx + 3 +2Ậx— lj|x + 3j =4—2x. 


/x+1 =3x+2d2x 2 +5x+3—16. 


n/ a/3x 2 +6x+16 +VX 2 +2x = 2\/x 2 +2x+4 . 


b/ Vx + 7— VX = 1. 
d/ V x + 3 - Vx = 1 . 


f/ si^L + V* zl = i 

V X — 1 ' V 16x 2 
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, 2x 1 1 

g/ ỉ^^ + ỉ- + — = 2. 

Vx + 1 V 2 2x 

h/ »+* = Jỉ + 1 11+2. 

3x \ 9 X V 9 X 2 

i/ x + v/4 — x 2 =2 + 3xV4 — X 2 . 

j/ 2^(l + x) 2 + 3v/l - X 2 + ^(l - x) 2 

k/ Võ — X + V 4 — X = V 2 . 

1/ 2ẩ/3x - 2 + 3v/6 - 5x - 8 = 0 . 

m/ V x + 3=1 + Vx. 

n/ Vx + 34 - Vx - 3 = 1 . 

3 • ỊĩíìrM&ttSỊ toUtỉ* tícẾrsaú’ (ftỉrOn^, [ỉêtrỆrịCỊĩ, —) 




• Đoán nhận một nghiệm của phương trình đế định hướng đưa về phương trình tích số hoặc 
nhân liên hiệp. 

• Cần chú ý đến các cách biến đổi về tích và nhân liên hiệp 


Biêu thức 

Biêu thức liên hiệp 

Tích 

VÃ± VẼ 

VÃ =F VẼ 

A-B 

VÃ + VẼ 

VÃ 7 - Vab + VẼ 

A + B 

VÃ-VẼ 

VÃ 1 + Vab + VẼ 

A-B 


• f (x) = ax 2 + bx + c = a (x — X 1 Ị (x — x 9 ) với Xi và X 2 là hai nghiệm của f (x) = 0 . 

* u + V = 1 + (u — lì ív — lì = 0 

* au + bv = ab + vu 44 (u — bì (v — a) = 0 

• Cần lưu ý đến các hằng đẳng thức (kết hợp đồng nhất thức) 

m lAP ẮP WNG 

Bài 9. Giải các phương trình sau 

a/ (x- 3 )V^ = x 2 -9. b/ (x — 3 ) Vx 2 — 5x + 4 = 2x — 6 . 

c/ (x + 3 ) V10 — X 2 =x 2 —X —12. d/ (x + \fĩõx^-17 = 8x 2 — 15x — 23 . 

e/ v/2x 2 + 8x + 6 + Vx 2 — 1 = 2x + 2 . f/ Vx 2 +10x + 21 = 3\Jx + 3+2\jx + 7 — 6. 

g/ X + 2 V 7 —X = 2\fx — ĩ + \Ị—X + 8x — 7 +1 . h/ Vx + \]x + ĩ — Vx 2 + X = X . 

i/ Vx 2 — X — 2 — 2~\lx — 2 ~b2 = \Jx T1. j/ Vx 2 —3x+2+Vx+3=Vx—2+Vx 2 +2x—3. 
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• Biến đổi về dạng: — ^hỊxj = ^/k|xj — yịgỊx) ■ 

• Bình phương, giải phương trình hệ quả. 

(D Loai 3 . Căn trong căn 

Sử dụng hẳng đẳng thức a 2 + b 2 ± 2ab = (a ± bì nhưng lưu ý 
[A khi A > 0 , 

A = , ,,, , . Đưa vê phương trình căn cơ bản. 

A khi A < 0 F 6 


BÀI ĨẮP ÁP 5 m 


Bài 11. Giải phương trình 


a/ 2vx + 2 + 2yjx 


— vx + 1 = 4. 


b/ vx + 


2v/x — 1 — -\jx — 2v/x — 1 = —2. 


c/ "VX — 1 — 2"V X — 2 — VX + 2 + 4v X — 2 +3 = 0 


d/ V2x - 4 + 2v/2x - 5 + V2x + 4 + 6v/2x -5=14. 
e/ \Ịx + 5 — 4-y/x + 1 + "\/x + 2 — 2-\/x + 1 = 1. 


f/ V2x - 2V2x - 1 - 2\2x + 3 - 4V2x - 1 + 3V2x + 8 - 6v/2x -1=4 
g/ Vx + 3 — 4\lx — 1 + -\/x + 8 — 6\/x — 1 = 1. 
h/ \/x+8— 6\/x—1 —\/x+3+4\/x—1 +5=0. 


i/ V2x—4—2v2x—5 —\ 


r -5+4=0. 


j/ \J2x- 2+2v2x—3 =4+-\/2x—6—( 


k/ -\/x + 2v/x — 1 + Vx — 2v/x 


X + 3 


1/ -\/ x + v/2x — 1 + \/x — ^x — 1 = \Ỉ2 . 


m/ V x — 3 — 2v/x — 4 + Vx — 2-\/x — 1 = 1. 
n/ -\/ x + Vl4x — 49 + -\/ x — Vl4x — 49 = VỈ4 . 


o/ 21x — 63 + 7. /10 — 4 3x — 9 = 0 . 


Bài 12. Giải phương trình 


a/ vx + l + vx + 2 + yx + 3 — 0. 


c/ -yx + 5 +-v/x + 6 =-\/2 x + 11 • 


b/ a/2x — 1 + vx — 1 = -v3x — 2 


d/ V x + 1 + v/3x + 1 = vx 
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e/ yjx + 2 + ịlx + 1 = >/2x 2 


+ V2x 2 + 1. 


f/ V2x - 1 + Vx 


+ V3x - 2 = 0 . 


g/ ^/2x + 1 + -ự2x + 2 + -Ự2x + 3 = 0 . 


h/ \/x + fc-3 = 3/12 (x-l) 


Bài 13. Giải phương trình 


a/ Vx + 3 + a/3x + ĩ = 2 a/x 


+ v2x 


X 3 +1 
X + 3 


•\/x + ĩ = Vx 2 — X + 1 + 


c/ Vx 2 — 3x + 2 + Vx + 3 = v6x — 2 + Vx 2 + 2x — 3 . 
d/ V2X 2 — 1 + Vx 2 — 3x — 2 = V2X 2 + 2x + 3 + Vx 2 — X + 2 . 
e/ V3x 2 — 5x + 1 — Vx 2 — 2 = ^3 Ịx 2 — X — lj — Vx 2 — 3x + 4 . 

f/ x/x 2 + 2 + Jx 2 + 7 = Cx 2 + X + 3 + Vx 2 + X + 8 . 


g/ v3x 2 — 7x + 3 — Vx 2 — 2 = v3x 2 — 5x — 1 — Vx 2 — 3x + 4 . 


Bải 14. Giải phương trình 


a/ 4^+ĩf - 73^4^?) + 3.^2^xf = 0. 

b/ 2 (x 2 + 2 ) = 5>/? + ĩ . 


c/ X 2 + 3vx 2 — 1 = vx 4 — X 2 + 1 . 


Bài 15. Giải phương trình (đặt ấn phụ không hoàn toàn) 

a/ X 2 + 2Ị^x — ljVx 2 + x + l^x + 2 = 0. 

b/ Ịx + 1 ) Vx 2 — 2x + 3 = X 2 + 1 . 
c/ ^4x — lj Vx 2 + 1 = 2x 2 + 2x + 1. 


d/ Vx 2 + 12 + 5 = 3x + Vx 2 + 5 . 


Cứí/i (X hên, ta COH Hiôt $0 ỊpịutơHý pkap ậai kkac 

• 'pkươHCị pkáp ồauk ýiá òuuạ các Lat ồẵký tkức cơ Lau : tfì>ĩ Caucky, VịỴÍ lỊunkiacopxki, 1fò>ĩ 

kíuk kpc, . 

• }ìkươHạ pkáp litỢHạ ậác koa 

• 'pkươuq pkap kkao íát kam íố 
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